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Аннотация.
Пусть D — это диаграмма нотоида K на ориентируемой поверхности

Σ, возможно, с непустым краем. Множество перекрестков диаграммы D
обозначим через #D.

Пара перекрестков x, y ∈ #D называется верхней (нижней) косой па-
рой, если при движении по диаграмме D от ее начала к концу верхние
и нижние проходы через перекрестки x и y встречаются, соответствен-
но, в порядке x+, y−, x−, y+ (или x−, y+, x+, y−). Множество всех верхних
(нижних) косых пар на диаграмме D обозначим через D+ и D−, соот-
ветственно.

Знаком косой пары x, y называется sign(x, y) = sign(x)sign(y), где
sign(c) обозначает знак перекрестка c ∈ #D.

Прямыми аналогами инварианта Кассона для нотоидов являются сле-
дующие две величины:

C±(K) =
∑

(x,y)∈D±

sign(x, y).

Обе эти величины являются инвариантами нотоидов, причем суще-
ствуют нотоиды, для которых они различны.

Пусть c ∈ #D и l(c) — это петля на диаграмме D, инцидентная пе-
рекрестку c. Сопоставим косой паре x, y подгруппу H(x, y) ≤ H1(Σ), по-
рождаемую гомологическими классами петель l(x) и l(y). То естьH(x, y) =
〈[l(x)], [l(y)]〉.

Гомологическим расширением инварианта Кассона для нотоидов на-
зовем следующую формальную сумму

CH±(K) =
∑

(x,y)∈D±

sign(x, y)H(x, y).

Теорема. Величины CH±(K) являются инвариантами нотоида K.

1Работа поддержана Российским научным фондом: грант 19-11-00151.

1


